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Fiche : Calcul intégral

FICHE - M16 - TERMINALE

Spécialité de terminale, programme officiel. Cours original rédigé avec une IA. Le cours de ton enseignant fait foi.
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L'essentiel

« Pour f continue et positive sur [a; b], [ de a a b de f(x) dx est l'aire, en unités d'aire, du domaine entre
la courbe, I'axe des abscisses et les droites x =a et x = b.

» La variable d'intégration est muette : [ de aa b de f(x) dx = [ de a a b de f(t) dt.

« La fonction x + [ de a a x de f(t) dt est la primitive de f qui s'annule en a ; c'est pourquoi toute
fonction continue sur un intervalle admet des primitives.

+ Si F est une primitive de f, [ de a 2 b de f = F(b) - F(a), ce qui définit l'intégrale d'une fonction
continue de signe quelconque.

« Pour une fonction négative, l'intégrale est I'opposé de l'aire ; pour une fonction qui change de signe,
c'est une aire algébrique.

» L'intégrale est linéaire et vérifie la relation de Chasles ; inverser les bornes change son signe.

» Pour a < b, l'intégrale d'une fonction positive est positive et l'intégration conserve l'ordre (f < g

donne [ f< [ g).

« La valeur moyenne de f sur [a; b] vaut (1/(b - a)) x [ deaa b de f: c'est la hauteur du rectangle de
méme aire.

» Sif> gsur[a;b], l'aire entre les deux courbes vaut [ deaabde (f- g).
« L'intégration par parties s'écrit [ uv' =[uv] - [ u'v; on dérive le facteur qui se simplifie.

+ Pour un polynoéme multiplié€ par el ou sin x, on dérive le polynéme ; pour un polynéme multiplié par
In x, on dérive In x.

» Une suite d'intégrales s'étudie par intégration par parties (récurrence) et par encadrement (limite).

» L'intégrale d'un débit donne une quantité cumulée, et l'aire sous la courbe d'une concentration
mesure |'exposition 2 un médicament.

» La méthode des rectangles encadre l'intégrale d'une fonction monotone, avec un écart qui tend vers
0 quand le pas diminue.

Ossik + Edition 2 » 03/10/2026 « ossik.app/cours-pass/bac 1

w NN



I é 0SSIK / LYCEE / M16 / FICHE

Formules et définitions a connaitre

Notion

Formule

TERMINALE - DU BAC AU PASS

Condition

Calcul

Fonction intégrale

Inversion des bornes

Chasles

Linéarité

Positivité, croissance

Inégalité de la moyenne

Valeur moyenne

Aire entre courbes

Intégration par parties

Piéges a éviter

[deaabdef=F(b)-F(a)

(J deaaxdef(t) dt)' = f(x)

[debaadef=-[deaabdef

[deaac=[deaab+ [debac

[(of +Bg)=aff+p[g

f>0donne [f>0;f<gdonne [f< [g

m(b-a)< [deaabdef<M(b-a)

p=(1/(b-a)) [deaabdef

[deaabde(f-g)

[deaabdeuv'=[uv]deaab-[deaa
bdeu'v

F primitive de f, f continue

f continue

f>gsur[a;b]

u', v' continues

» Confondre intégrale et aire quand la fonction change de signe : découper avec Chasles.
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« Calculer F(a) - F(b) au lieu de F(b) - F(a), ou oublier les parentheses autour de F(a).
« Utiliser la positivité ou la croissance de l'intégrale avec a > b.

« Intégrer (courbe du dessous) - (courbe du dessus) et obtenir une aire négative.

+ Oublier le crochet [uv] ou le signe moins dans l'intégration par parties.

« Diviser par b au lieu de b - a dans la valeur moyenne.

Je me teste

1. [ de0a1dex*dx?-1/3.
2.[de0amn/2desinxdx?->1.

3. [delaede(1/x)dx?> 1.

4.Si [de0a2def=5 quevaut [de2a0def?->-5.
5. Valeur moyenne de x + 2x sur [0; 3] ? > 3.

6. Aire entrey=x ety =x"sur[0; 1] ? > 1/6 u.a.

7./ de0a1dexelddx? -1, par parties.

8. Dérivéedex ~ [ deOaxde et di2se™.

9. [ de0a2ndesinxdx ? -0, mais l'aire correspondante vaut 4 u.a.

10. 1 u.a. si les unités sont 2 cm et 3cm ? > 6 cm>.
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